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BAREM
CLASA A XI-A
1.) | Din oficiu 1p
a) AJA,: x—2y=0 2p
n Jn
b) An, B, Ccoliniare © A=6 0 1=0<n-Jn-6=0 2p
3 -3
Notim +/n =t >0 si obtinem ecuatia t> —t —6=0 cu solutiile: t,=-2<0(nu 1p
convine) si t, =3 pentru care obtinem solutia n=9.
1 :
c) AAAHDE:§|A|:20:>|A|=4O, (1) Ip
: \/ﬁ @
A=[1 1 1=-4(n++/n-2) deunde |A|:4‘n+\/ﬁ—2‘:>‘n+\/ﬁ—2‘=1o 2p
-3 5
cum n+Jn—2=(n+2)(\n-1)>0,vneN* rezulta ‘n+\/ﬁ—2‘:n+\/ﬁ—2
Obtinem ecuatia N++/n—2=10 de unde: n++/n-12=0 cu solutiile: \/n =-4<0 1p
care nu convine si vN =3 de unde obtinem solutia N=9.
2.) | Din oficiu 1p
1p
2) X (a)- X (b) = 1+2a+2b+2ab 2(a+b+ab) _
—(a+b+ab) 1-a-b-ab
1+2({(a+1)(b+1)-1| 2|(a+1)(b+1)-1
-[(a+1)(b+1)-1] 1-[(a+1)(b+1)-1] P
b) Pe baza punctului a) avem (X (a))’ = X (@+1 -1), (X ()’ = X((a+1*-1) | 1p
Intuim ca (X (a))" = X ((a+1)" -1)
Demonstram cu inductia matematica
n n 1+2|(a+1)" -1| 2|(a+1)" -1
x(@y - x{asay - [Fe Al ] Ay 2
—[(a+1) —1] 1-|(a+1)" -1
c) Observam ¢ X (1)- X(2)= X(2-3-1), X(1)- X(2)- X(3)= X(2-3-4-1) 1p
Intuim ¢ X (1) X(2)-...- X(n)= X ((n+1)-1)
Demonstram cu inductia matematica 2p
X(@)-X(2)-..- X(n)= X((n+1)-1) = X((n+1)}-1)= X (t-1) 1p

Deci t =(n+1)

Barem clasa a Xl-a
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3.) | Din oficiu 1p
Fie g(X)=g(Y)= f(g(X))=f(g(Y)) 2p
Atunciavem A-g(X)+ f(X)-B=A-g(Y)+ f(Y)-B deunde f(X)-B=1(Y)-B 2p
Cum B-C =1, inmultim egalitatea la dreapta cu matricea C si avem: 2p
f(X)-B-C=f(Y)-B-C=f(X)I,=f(Y)-1, = f(X)="1(Y)

Functia f fiind injectiva din f(X)= f(Y) obtinem X =Y 2p
Deci presupunand ca g(X)=g(Y) am obtinut X =Y, adica functia g este injectiva. 1p

4.) | Din oficiu 1p
a) dacd n=0 = lim f(x):lirr12(x2 ~3x+2)=0 1p
daci n=1 = Iirr12f(x):lirr12(—x+1):—1 1p
daci n=2k+1, keN = lim f(X)=|im _X+:21k—_1——oo 1p

X—2 x—>2( _X) O+
- . . -x+1 -1
daci n=2k+2,keN = lim f(x)=lim e =— = | =0, | =+
X—2 X—2 (2 X) * 0
2p
de unde rezulta ca nu exista Iim2 (x)
1 1
. (& +ay+.ray UL a +a, +..+a, x
o 2 o s )
x—0 P x—0 p
o KNk [ Eatasop EENE C 2p
=|im(1+a1 +a2+...+ap—pJX:elx|£p' ; i::ep'jm[ Ty ]:
x—0 p
1-(Ina1+lna2+...+lnap) =Inaj-a,-.-ap 1p
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