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1.) | Din oficiu 1p
=X Y, Z,t=>y=X+r, z=Xx+2r, t=x+3r; (1) 1p
~x—2,y-5,2-7,t=7 cuprimul termen x—2=0 si ratia q :y—_gzo de unde 1p
. X_
obtinem X=2 st y=5
Din (y—5)° =(x—2)z-7), (z=7) =(y—5)t—7) si (1) obtinem: 1p
(x+r—=5)" =(x=2)x+2r=7),(x+2r =7 =(x+r—5)x+3r-7)

r’—6r+11=x 2p
r’ —6r+14=2x
X=3, r=2sau x=3,r=4 2p
Pentru x =3, r = 2 obtinem numerele 3; 5; 7, 9 ; solutie care nu satisface conditia y =5 | 2p
Pentru x =3, r =4 obtinem numerele 3; 7 ;11; 15; solutie care convine
2.) | Din oficiu 1p
_ _ — 2
Observam ci ax=2|_ [2(2)( 1)] _|2x-1 Y
6 3
De unde ecuatia devine 2- 2x—1)_Sx—4 2x—1]: x4
3 3 6
Notﬁm5x—6_4:k,kEZ de unde obtinem X:6k+4,k62 2p
) ) 2x—1 " . ) . .. ) 4p
din relatia k < < k+1 Tinlocuind pe x si rezolvand inecuatiile obtinem:
ke{-3-2,-101
1
i XE{—E,—g——,f,z} p
5 5 5

3.) | Din oficiu 1p
a) D este mijlocul laturii [ AC] rezulti ca MD = MD :MA+MC (1) 1p
din ipoteza avem MA+MB = MD :W=W—W(2) 1p
din (1) si (2) = 2MD = MA+MC => 2MD = MD - MB + MC = MD = MC — MB 2
adici MD=MC +BM de unde obtinem MD = BC
b) Avem MB = MC —BC = MC — MD pentru ca E:M—Ij(@ 1p
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dar 2MD = MA+MC (D este mijlocul lui [AC]) = MC =2MD - MA (4) 1p
din (3) si (4) = MB =MD —MA=> MA+MB =MD (5) 1p
dar MA+a-MB =b-MDsi inlocuind (5) = MA+a-MB =b-MA+b-MB 1p
atunci (1-b)-MA+(a—b)-MB =0,iar MA si MB necoliniari =>a=b=1 1p
4.) | Din oficiu 1p
a)l+12 4 1,1 4 >0 1p
X Yy X+y X Yy X+y
Aducand la acelasi numitor obtinem succesiv:
_ 2 2 _ 2
y(x+y) +x(x+Y) 4Xy20<:>L2Xy20<:>M20 adevarat pentru 3p
xy(x+Y) xy(x+Y) xy(X+Y)
orice X,y € (0,+ )
b) Aplicam inegalitatea de la subpunctul a) pentru perechile de numere pozitive (X, y);
_ o 1.1 4 1.1 4 .1 1_ 4 3p
(Y, 2); (z, ) si obtinem: —+—> P —+=> si—+=>—0
X Yy X+y Yy z7y+z 7z X Z+4X
Adunand membru cu membru aceste inegalitati obtinem:
1 1 1 1 1 1 4 4 4
e Rt st + + &
X Yy Yy z Z X X+y y+z z+X )
Y
<:)2-[l+1+1 >4. L + 1 + L
X y z X+y Yy+z Z-+X

Simplificand cu 2, obtinem inegalitatea de demonstrat.
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