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XI. osztaly

1. feladat
0 1 1
Adottaz A=|1 0 1 | matrix.
1 10

a) Oldd meg a det (I3 + xA) =0 egyenletet, amelyben x[JR az ismeretlen!
b) Igazold, hogy A> = A+21,.

¢) Igazold, hogy a B=2A+ I, matrix invertalhato és inverze a C = %A —% I, matrix!

d) A B=2A+1, matrixot 2017 1épésben atalakitjuk a kovetkezoképpen: minden 1épésben —véletlenszeriien— a

f6atld osszes elemét vagy megnoveljiik, vagy lecsokkentjiik 1-gyel, a matrix 0sszes tobbi elemét pedig vagy
megnoveljiik, vagy lecsokkentjiikk 3-mal. Lehetséges-e, hogy a 2017 1€pésbdl allo atalakitias utan egy olyan
matrixot kapjunk, amelynek determindnsa pontosan 2017 legyen?

2. feladat

6 11 2 1 _
Adottak az A=(0 6], B=(0 2) matrixok ésa G ={X OM,(R)/AX = X A} halmaz.

a) Igazold, hogy BUG.

x
b) Ha X OG igazold, hogy léteznek az x, yOR szamok dgy, hogy X :(O yj‘
x

c) Az XUM, (R) métrix teljesiti az X’ — X = A egyenléséget. Igazold, hogy X OG és hatirozd meg az dsszes

ilyen tulajdonsagd X matrixot!

3. feladat
a) Adottak az a, b, ¢ szigordan pozitiv valds szdmok ésaz f:R - R, f (x) =ax+~/bx’ +cx+1 fiiggvény.
) ) (X)L 1
Hatérozd meg az a, b, ¢ szamokat, ha lim——* =4 és lim f (x) = —Z.
X -0 x X - —0

b) Hatirozd meg f:R - R, f (x) =2x++4x> +x+1 fiiggvény grafikus képéhez hizhaté aszimptotak
egyenleteit!
4. feladat
3P =10t +a
Az f:[012] - R, f(t)=1 *-2¢-3
b-log, (t-2), t0[3;12]

, t0]0;3 .
[ ) fliggvény egy test homérsékletét irja le, amelyet 12 6ran

keresztiil mérnek.

a) Ha a r=1 iddpillanatban a test hémérséklete 1° és a r=2 idépillanatban 2° , hatdrozd meg a test
homeérsékletét a + =10 idOpillanatban!
b) Hatirozd meg az a, bJR szdmokat, ha az f fiiggvénynek van hatarértéke a r =3 pontban!

c¢) Ha a=3 és b=2 igazold, hogy az f fiiggvény folytonos a [0;12] intervallumon és hatarozd meg azokat az

intervallumokat, amelyekre teljesiil az f (t) >0 egyenldtlenség!

Megjegyzések: Munkaido 4 ora; minden feladat kitelezo; minden feladat 7 pontot ér.



