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1. Feladat
Két, f, illetve f, fokusztavolsagu lencse d >0 tavolsagra helyezkedik el egymastol. Ebben az
f,- f : .
esetben a rendszer fokusztavolsagataz f = f o f, = ﬁ mivelet adja meg. Ha a miivelet a
1t L=

G =(0;+0) halmazon értelmezett:
a) Bizonyitsd be, hogy a miivelet asszociativ!
b) Tanulmanyozd a semleges elem létezését a miiveletre nézve!

. d d
Szamitsd Kki: o o...o0o(2d)o(3d)o(4d)o...0(2017d).
c) Szamitsd ki 017 2016 ( ) ( ) ( ) ( )

2. Feladat

Tekintsik az f,0:R° >R , f(x)= —— & g(x)=

= 5 figgvényeket.
1+x

X(x* +1)
1

a) Szamitsd ki [ f(x)dx .

0
b) Szamitsd kia lim G(x) hatarértéket, ahol G egy olyan primitiv fiiggvénye g -nek, amely
X =1-ben nulla!

tgx ctgx
¢) Bizonyitsd be: [ f(t)dt+ [ g(t)dt=0, vxe (o%) .
1 1
3. Feladat
Tekintsik az f :R >R, f(x)= ¥ fiiggvényt.

1
a) Szamitsd ki Ixf (X)dx .
0

X3

b) Bizonyitsd be, hogyaz F:R - R, F(x)= '[ f (t)dt fiiggvény szigortian ndvekvé a [0,1].
0
intervallumon!

1
c¢) lgazold, hogy If(x)dXe(l,Z).
0

4. Feladat
2« 2
Adotta G = {A(k) = [2" o J ke Z} halmaz és barmely t € Z esetén legyen
H, = {A(kt -1)/ke Z} . Elfogadjuk, hogy (G,-)egy csoport, ahol « - a matrixok szorzéasa.
a) Bizonyitsd be, hogy barmely n, peZ esetén A(n)-A(p)=A(n+p+1).
b) Bizonyitsd be, hogy Vt € Zesetén H, egy részcsoportja a (G,-) csoportnak.
c) Bizonyitsd be, hogy (G,-) és (Z,+) izomorf csoportok.

Medjeqyzés: Munkaidd 4 6ra; Minden feladat kételezd; Minden feladatot 0-t6l 7 -ig pontoznak .



