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CLASA a Xl-a
Problema 1.
011
Fie matricea A=|1 0 1].
110

a) Rezolvati ecuatia det(1,+XA)=0, in necunoscuta x € R.
b) Demonstrati ci A = A+2l,.
3

. . . e < . 2
c) Demonstrati cd matricea B =2A+ 1, este inversabila si are inversa matricea C = 5 A—g ;.

d) Matricea B=2A+1; o transformam n 2017 pasi, in felul urmator: la fiecare pas, in mod aleator, elementele

de pe diagonala principala se maresc toate deodata sau se micsoreaza toate deodata cu 1 iar toate celelalte

elemente se maresc toate deodatd sau se micsoreaza toate deodatd cu 3. Aflati daca este posibil ca dupa

parcurgerea celor 2017 pasi matricea B sa se transforme intr-0 matrice cu determinantul egal cu 2017.
Problema 2.

. ) 6 11 2 1) . .
Consideram matricele A= 0 6 , B= 0 2 si multimea Gz{XeMZ(R)/A-sz'A}.

a) Demonstratica BeG.

X
b) Daca X €G, demonstrati ca exista X, yeR si X este de forma [0 yj.
X

c) Matricea X € M, (R) verificd egalitatea X*—X = A. Demonstrati ¢cd X €G si determinati toate matricele

X cu aceastd proprietate.
Problema 3.

a) Fie a, b, ¢ numere reale strict pozitive si functia f :R >R, f (X) =ax+ybx?+cx+1.

Determinati a, b, ¢ stiind ca lim () =4 si lim f(x)=—l.

X—>00 X X—>—00 4

b) Determinati ecuatiile asimptotelor la graficul functiei f :R >R, f (X) =2X+VAX2 +x+1.

Problema 4.

3t> 10t +a te[0; 3)
Functia f:[0;12] >R, f(t)=q t*-2t-3 ' "7/, determina temperatura unui corp, misurati pe timp de 12
b-log, (t-2), te[3;12]
ore.
a) Stiind ci la momentul t=1 temperatura corpului este de 1° iar la momentul t=2 este de 2°, aflati

temperatura corpului la momentul t =10.
b) Determinati a, bR in cazul in care f are limitain t=3.

c) Incazul a=3si b=2 aratatica f este continud pe [0;12] si determinati intervalele pe care f (t)>0.

Nota: Timp de lucru 4 ore; Toate subiectele sunt obligatorii; Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0 la 7.



