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XI. Osztaly
1. Tétel
a+l a-1
Adottak az A(a)= 2 . i matrixok, ahol a e R\{1}.
2

a) Igazold, hogy A(a)-A(b)=A(ab), Va,beR\{1}.
b) Hatérozd meg az A"(a), ne N" matrixot!
¢) Igazold, hogy det 4(2) +det A% (2)+ det 4* (2) + ... + det 4™ (2) < 2.

2. Tétel

Adottaz f:D— ]R,f(x) =x fx—_i figgvény.
X+

a) Hatarozd meg a D halmazt, amely az f fiiggvény maximalis értelmezési tartomanya!
b) frd fel az f fliggvény grafikus képének x, = 2 abszcisszaju pontjaban hiizott érintd egyenletét!

¢) Szamitsd ki: 1irn{&} .
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3. Tétel
Adottaz f:(0,0) >R, f(x) = lni1 fiiggvény.
+
xe(0,00).
)

2) 4.t f (2022) €(0,1).
x)=e *) fiiggvény grafikus képéhez hiizott érinté egyenletét, ha tudjuk, hogy ez athalad az

a) Igazold, hogy f'(x )

b) Igazold, hogy f'(1)+ f
co)irdfela g:(0,0) >R, g
A(-1,0) ponton!

4. Tétel
Az (xOy) derékszogii koordinatarendszerben egy bilidrdasztalt vazlatosan, egy OABC téglalappal abrazolunk ugy, hogy

AeOy, CeOx, OA=2a, OC=aés aec(0,»).

a) Hatarozd meg annak a P pontnak a koordinatait, ahol egy fehér goly¢ talalhato, tudva, hogy ez % tavolsagra van az

AB-t6l és % tavolsagra van a BC-t3L.

b) Hatarozd meg a biliardasztal BC oldalan 1évé M pont koordinatait, ahova a P goly6t tgy kiildjiik, hogy az az O pontnal
levé zsebbe pattanjon!

¢) Hatarozd meg azt a legkisebb a egész szamot, amelyre a goly6 kiindulasi helyzete, az M pont és az O zseb altal alkotott
haromszog teriilete egy természetes szam!

Megjegyzés: Munkaido 3 ora; Minden tétel kitelez6; Minden tételt 0-tol 7 pontig értékelnek.



