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VIII. OSZTÁLY

2. változat

1. feladat. Igazold, hogy ha m,n ∈ N∗, akkor{m
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({x} az x valós szám tört részét jelöli)
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2.feladat. Ha a, b, c ∈ [1,∞), bizonýıtsd be, hogy
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3. feladat. Az ABCDA′B′C ′D′ téglatestben M , N és P az [AB], [BC] illetve
[BB′] élek felezőpontjai. Legyen {O} = A′N ∩ C ′M .

a) Igazold, hogy a D, O és P pontok kollineárisak!
b) Igazold, hogy MC ′ akkor és csak akkor merőleges az (A′PN) śıkra, ha ABCDA′B′C ′D′

kocka!

4. feladat. a) Az a, b, c nem nulla természetes számokra a<b<c és a2 + b2 =c2.
Bizonýıtsd be, hogy ha a1 = a2, a2 = ab, a3 = bc, a4 = c2, akkor

a21 + a22 + a23 = a24 és a1 < a2 < a3 < a4.

b) Bizonýıtsd be, hogy bármely n ∈ N, n ≥ 3 szám esetén léteznek az a1, a2, . . . , an nem
nulla természetes számok, amelyekre

a21 + a22 + . . . + a2n−1 = a2n és a1 < a2 < . . . < an−1 < an.

Munkaidő 4 óra.
Minden feladatra 7 pont szerezhető.


