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V. osztaly

1. feladat. Anna 1-t6l kezdve, sorban irja a természetes szamokat: 1, 2, 3, ....
Melyik szamot irja, ha a 2020. szamjegynél tart? Melyik a 2020. szamjegy?

Koczinger Eva, Szatmdrnémeti

Megoldds. A kovetkezdket vehetjiik észre:

1-t61 9-ig 9 darab egyjegyii szam van, ez Osszesen 9 szamjegy.

10-t61 99-ig 90 darab kétjegyt szam van, ez Gsszesen 180 szémjegy.

100-t61 999-ig 900 darab haromjegytii szam van, ez dsszesen 2700 szamjegy. (3 pont)
Mivel 9 + 180 + 2700 > 2020, ezért nem kell az 0sszes haromjegyid szamot leirni.
Tehét Anna haromjegyt szamnak megfelels szamjegybdl 2020 — 189 = 1831 szamjegyet irt le.

(2 pont)

Az 1831-et hdrommal osztva a hanyados 610, a maradék 1. Ez azt jelenti, hogy Anna 610 darab
haromjegyt szamot irt le és még egy szamjegyet. (2 pont)
Mivel 100-t6] 709-ig 610 darab szam van, igy a 2020. szdmjegy a 710-ben van és ez a szamjegy a 7-es.
(2 pont)

Hivatalbél (1 pont)
[ |

2. feladat. Igazold, hogy
a) 22020 _ 92019 _ 92018 _ 92017

b) 22020 _ 92019 _ 92018 _

nem teljes négyzet;
... — 21008 teljes négyzet és teljes kob!

Nagy Ors, Kolozsvdr

Megoldds. a) 22020 _ 22019 _ 22018 _ 22017 _ 22017 . (23 _ 22 —92_ 1) — 22017 (3 pOIlt)

u(22917) = (24594F1) = 2 tehat 22917 nem teljes négyzet. (2 pont)

22017

A fenti gondolat helyett elég észrevenni, hogy a paratlan szami 2-es primtényezét tartalmaz

és ezért nem teljes négyzet.

b)
92020 _ 92019 _ 92018 _ 91008 _ o 92019 _ 92019 _ 52018 _ 91008 _

_ 92019 _ 92018 _ 51008 _

_9.92018 _ 52018 _ 91008 _

— W8 _ 91008 _  _ 91008 (2 pont)
Mivel 21008 = (2504)2 " ezért, 21008 teljes négyzet. (1 pont)
Ugyanakkor 21008 = (2336)3 ez¢rt, 2109 teljes kob. (1 pont)

Hivatalbol (1 pont)
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3. feladat. Egy el6adas el6tt sor alakult ki a pénztarnal. Andor, aki kozvetleniil Balazs el6tt allt,
megszamolta, hogy hdnyan vannak és azt mondta: mogdttem 5-szor tobben &llnak, mint elGttem.
Ekkor Csongor, aki kozvetleniil Balazs mogott allt, szétnézett és igy szolt: mogdttem 3-szor tobben
allnak, mint el6ttem. Hany ember allt a sorban?

Matlap
Megoldds. Szakaszos abrazolds modszerével a kovetkezdket irhatjuk:
Andor el6tt: 2
Andor utén: —+ % 4 4 @ g személy (2 pont)
Csongor el6tt: Mﬁ a + 2 személy
Csongor utén: — %A%B% a %A%B% a %A%B< 3(a + 2) személy (2 pont)
Mivel Andor utan 2-vel t6bb személy all, mint Csongor utéan, (2 pont)
ezért
Sa=3(a+2)+2 <= ba=3a+8 <= 2a=8 <= a=4 (2 pont)
Tehét a sorban Osszesen a + 1 4 5a = 25 személy all. (1 pont)
Hivatalbol (1 pont)
[
Megjegyzés. Mas abrazolasi lehetGség:
a+2 3(a+2)
...... ,A B Cs ool
a 5a

innen 3(a + 2) + 2 = 5a, ahonnan a = 4.

4. feladat. Egy szinhazban egy szindarabot haromszor adtak el6. Az elsé el6adason 370 didkjegyet
és 250 felnGttjegyet adtak el. A méasodik el6adason 260 didkjegy és 360 felnGttjegy kelt el, a bevétel
pedig 660 lejjel volt nagyobb, mint az elsé el6adason. A harmadik el6adason 470 didkjegy és 200
felnGttjegy fogyott el, a bevétel pedig 300 lejjel volt tbb, mint az elsé el6adéson. Mennyibe keriilt
egy felndttjegy, valamint egy didkjegy kiilon-kiilon? Stmon Jozsef, Csikszereda

Elsd megoldds. Legyen d egy didkjegy és f egy felnGttjegy ara.
1. el6adas bevétele: 370d + 250 f

2. el6adas bevétele: 260d + 360f = 370d 4+ 250f + 660 (1) (1 pont)
3. el6adas bevétele: 470d 4+ 200f = 370d + 250f + 300 (2) (1 pont)
Az (1) 6sszefliggés mindkét oldalabol levonva 250 f-et és 260d-t kapjuk, hogy

110f = 110d + 660 <= f=d+6. (2 pont)

A (2) osszefiiggés mindkét oldalabol levonva 200 f-et és 370d-t kapjuk, hogy

100d =50f +300 <= 2d=f+6. (2 pont)
Behelyettesitve: 2d = d + 6 + 6. (1 pont)
Tehat egy didkjegy ara d = 12 lej, mig egy felnSttjegy ara f = 18 lej. (2 pont)
Hivatalbol (1 pont)

[ |
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