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XI. osztaly

1. feladat

1 1 2 1 4
Az M, (R) halmazban adottak az A = , B= és C=
00 01 2023"

a) Igazold, hogy nem léteznek olyan a,b,c € R és ne N szdmok, amelyekre teljesiiljon az a4 +bB +cl, =C

5
7] matrixok, ahol ne N .

egyenldség!
b) Hatarozd meg az matrixot!
c¢) Bizonyitsd be, hogy B" =1, +(2” —l)A, Vne N esetén!

2023
A

2. feladat

a b
Adotta G =
{(—b aJ

a) Ha 4,BeG igazold,hogy A4+ BeG és A-BeG.
b) Bizonyitsd be, hogy a G halmaz minden nullmatrixtol kiilonb6z6 matrixa invertalhato!
c) Ha 4,BeG és A-B =0, igazold azt, hogy akkor 4=0, vagy B=0,.

a,be Z} matrixhalmaz.

3. feladat
2% - x, x<l )
Adottaz f:R—>R, f(x)= fiiggvény.
X +2x—1, x>1
a) Hatarozd megaz f fiiggvény grafikus képének aszimptotjat a —oo felé!
b) Igazold, hogy az f(x)=0 egyenletnek van legalabb egy megoldasa a [—1,2] intervallumban!
¢) Hatarozd meg az a e R értékét ugy, hogy az f fiiggvény grafikus képének az x, =0 abszcisszaju pontjaban
huzott érintdje parhuzamos legyen az y = ax+ 2 egyenletli egyenessel!

4. feladat
Egy XlI-es osztalyban a tanar felirja a tablaraaz f:R >R, f (x) =sinx+cosx+x fiiggvényt. Minden n>1 természetes

szam esetén a kovetkezo jeloléseket alkalmazza: f,(x)=f(x) ahol xeR és f,,, (x)= 7,

n

(x), VxeR esetén. A tanér a
kovetkez0 jatékot javasolja az osztalynak: minden tanuld névsor szerinti sorrendben kimegy a tablahoz és felirja a tablara
az f,(0) értéket, ahol n a tanul6 sorszama az osztalynaplé szerint.

a) Milyen szamok jelennek meg a tdblan?
b) Ha az osztalyban 28 tanuld van, hatarozd meg a tablara felirt szamok kdoziil az utolso kettét, és azt is, hogy ez a
két szdm hanyszor jelenik meg a tablan!

Megjegyzés: Munkaidd 3 ora; minden feladat kételez6; minden feladatot 0-tol 7 pontig osztalyoznak.



