
                                                                          
 
 
 
 
 
 
 

 
                                                   

Filiera tehnologică – toate profilurile 
 

IX. Osztály 
 

1. Feladat 

Adott az  𝑓: ℝ → ℝ, 𝑓(𝑥) =
ଶ௠ାହ

ହିଶ௠
𝑥 + 2, 𝑚 ∈ ℝ\ ቄ

ହ

ଶ
ቅ  függvény. 

a) Határozd meg a legnagyobb m egész számot, amelyre az f  függvény szigorúan növekvő! 
b) Az  m=2  esetén határozd meg a  𝑔: ℝ → ℝ, 𝑔(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏, 𝑎, 𝑏 ∈ ℝ, 𝑎 ≠ 0 függvényt, amelyre teljesül az 

(𝑓  𝑔⃘)(𝑥) + (𝑔  𝑓⃘)(𝑥) = 18𝑥 − 6, (∀) 𝑥 ∈ ℝ  összefüggés! 
 
 
  

2. Feladat 
Adott az  𝑓: ℝ → ℝ  függvény, amelyre teljesül az  5𝑓(𝑥) + 2𝑓(−𝑥) = 2𝑥ଷ + 5𝑥  összefüggés, bármely x valós szám 
esetén. 

a) Határozd meg az  f  függvényt! 
b) Igazold, hogy az  f  függvény egy páratlan függvény!  
c) Számítsd ki az  𝑆 = 𝑓(−100) + 𝑓(−99) + 𝑓(−98) + ⋯ + 𝑓(99) + 𝑓(100)  összeget! 

 
 
 

3. Feladat 
Adott a (𝑠𝑖𝑛𝑎 + 𝑠𝑖𝑛𝑏)𝑥ଶ − 2(𝑐𝑜𝑠𝑎 + 𝑐𝑜𝑠𝑏)𝑥 − 𝑠𝑖𝑛𝑎 − 𝑠𝑖𝑛𝑏 = 0  egyenlet, ahol  𝑎, 𝑏 ∈ (0,

గ

ଶ
]. 

a) Igazold a (𝑐𝑜𝑠𝑎 + 𝑐𝑜𝑠𝑏)ଶ + (𝑠𝑖𝑛𝑎 + 𝑠𝑖𝑛𝑏)ଶ = 4𝑐𝑜𝑠ଶ ௔ି௕

ଶ
 azonosságot! 

b) Igazold, hogy az egyenletnek bármely 𝑎, 𝑏 ∈ (0,
గ

ଶ
]  esetén, különböző valós megoldásai vannak!  

c) Határozd meg az a+b  összeg értékét tudva azt, hogy 𝑥ଵ
ଶ + 𝑥ଶ

ଶ = 2, ahol 𝑥ଵ é𝑠 𝑥ଶ  az egyenlet gyökei!  
 
 

4. Feladat 
Egy turisztikai tájékozódási verseny kezdetén a résztvevőkkel közlik a követendő útvonalat: a P kiindulási ponttól 500 
métert északra, majd 300 métert keletre, 900 métert délre és 600 métert nyugatra, végül megérkeznek az S célpontba. 
Legyen egy P kezdőpontú koordinátarendszer, amelyben a Px tengely nyugat-keleti irányban (keleti irányítással) és a Py 
tengely dél-északi irányban (északi irányítással). 

a) Ábrázold a koordinátarendszerben 1:10 000 méretarányban egy versenyző által megtett teljes útvonalat, és határozd 
meg az S célpont koordinátáit! 

b) Az ábra alapján számítsd ki a  𝑃𝑆ሬሬሬሬ⃗  vektor modulusát!  
c) Egy versenyző a teljes pályát 5km/h állandó sebességgel teszi meg, míg egy bíró csak a ห𝑃𝑆ሬሬሬሬ⃗ ห  távot teszi meg 

1,25km/h állandó sebességgel. Határozd meg, hogy a kettő közül melyikük érkezik meg elsőnek az S pontba! 
 
 
 
 
 
 
 

 
Megjegyzés: Munkaidő 3 óra; Minden feladat kötelező; Minden feladatot 0-tól 7-ig pontoznak. 
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